5. Hany rendezett (z,y, z) valds szamhdrmas megoldédsa van az aldbbi egyenletrendszernek:

r+y+z=11,
2% 4 2% + 327 = 66.

Megoldas. Az els6 egyenletbdl fejezziik ki z-t, majd helyettesitsiik be a masodik egyen-
letbe:
z=11—-z—y
2? + 2 4+ 322 =22 + 207 +3(11 — z — y)* = 66, 1 pont

2?4+ 247 +3(121 + 2% + y? — 22z — 22y + 2zy) = 66,

4z% + 5y + 297 — 662 — 66y + 6xy = 0. 1 pont
Tekintsiik ezt egy z-ben masodfokd y paraméterdi egyenletnek. 1 pont
Rendezés utan:
@) 477 + 6(y — 11)z + (5y* — 66y + 297) = 0.

Ha az eredeti egyenletrendszernek van valés megoldasa, akkor ennek a masodfokd egyen-
letnek is, ez utébbi pontosan akkor 4ll fenn, ha a diszkrimindns nemnegativ, azaz

D= (6(y—11))> —4-4-(54° — 66y +297) = 0, 1 pont
D =36(y* — 22y + 121) — 16(5y* — 66y + 297) =

=4 (9(y° — 22y + 121) — 4(5y” — 66y +297)) =

=4 (= 11y* +66y —99) = —44 - (y* — 6y +9) = —44- (y —3)* 2 0.

Ez csak gy teljesiilhet, ha (y — 3)* = 0, azaz y = 3. 2 pont

Ezt (I)-be helyettesitve azt kapjuk, hogy 42> — 48z + 144 = 0, aminek egyetlen megolddsa
az ¢ = 6.

Mindezek felhasznéldsdval z = 11 —x —y = 11 — 6 —3 = 2, tehét egyetlen ilyen valds szdm-
hdrmas 1étezhet, a (6, 3,2). 1 pont

A megoldés kielégiti az egyenletrendszert.

Osszesen: 7 pont





