1. Az a és b befogoju derékszogli hairomszognek megrajzoltuk a koré irt korét. Fejezziik ki
a és b segitségével annak a kornek a sugarat, amely érinti a haromszdg befogoéit és a koré
irt kort beliilrdl.

Megoldas. Hasznéljuk az dbra jeloléseit.
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Legyen a derékszogli haromszog atfogdjanak hossza ¢ = \/a? + b?. Thalész-tételének meg-

forditdsa miatt a koré irt kor kozéppontja az dtfogé K felezGpontja, sugara pedig 5

Jelolje a keresett kor kozéppontjat O, sugarat pedig r. Ez beliilr6l érint a koré irt kort, ezért

az érintési pont és a korok kozéppontjai egy egyenesre esnek, vagyis OK = g —r.

Az O-bdl a-ra dllitott merSleges egyenes és a K-bdl b-re allitott merSleges egyenes metszés-
b

pontjét jelolje P. K pontnak a befogéktol vett tdvolsaga %, illetve 7 O pedig mindkét befo-

g6tol r tavolsagra van (hisz a keresett kor érinti azokat), ezért az O P K deréksz6gili harom-

szogben PK = ’% — r‘ és OP = . (Az elGjel attdl fiiggben valtozik, hogy az O pont
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hova esik K-hoz képest.)

Ebben a hdromszdgben Pitagorasz-tétele szerint:
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ami rendezés utan:

a? +b* —

1 +r*—r(a+b—c)=0.

Az els6 tag ¢ = V/a? + b? miatt 0, tehdt az r-ben mésodfokd % — r(a+b—c) = 0 egyenletet
kapjuk.

Ennek két megolddsa » = 0 és r = a + b — ¢, el6bbi nyilvdn nem megoldés, tehdt a keresett
kor sugara r = a + b — Va2 + b2.

Megjegyzés: Mivel a derékszogli haromszog beirt korének sugarardl tudjuk, hogy éppen

h—
u, eredményliinkbdl az is kovetkezik, hogy a keresett kor épp a derékszogti csucsbol

a hdromszog beirt korének kétszeresére nagyitott képe.
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Osszesen: 7 pont





