3. Oldjamegaz x*+ y*- 8z=14 egyenletet az egész szamok halmazan!

|. Megoldas:
Az x; y egész szamok nem lehetnek egyszerre parosak, mert akkor x* és y? is4-gyel oszt-

hato, igy az egyenlet bal oldala 4-gyel oszthat6, mikézben ajobb oldal nem oszthatd 4-gyel.

Az sem dlhat fenn, hogy az x; y egész szamok kozul az egyik péros, amésik paratlan, mert
ekkor az egyenlet bal oldala pératlan egész szam, mig a jobb oldala paros.
Ezért csak az |ehetséges, hogy az x; y egész szamok mindegyike paratlan.

Legyenezért x=2k+1és y=2m+1,ahol k;mi Z.
Eszerint 4k? + 4k +1+4m? + 4m+1- 8z =14, ahonnan rendezéssal:
(1) 4k®+4k+4m* +4m- 8z=12.

(1) mindkét oldaldt 4-gyel osztva azt kapjuk, hogy k* +k +m? +m- 2z =3, amelybsl kie-
melés utén
2 ki(k+1)+m:(m+1)- 2z=3.

A k és k+1, illetve m és m+1 kozvetlen egymés uténi egész szdmok, ezért k>(k+1),
illetve m>(m+1) péaros sz&mok.

Ugyanakkor nyilvanvald, hogy 2z is paros egész szam, ezért (2) ba oldala paros, jobb
oldala pedig pératlan egész szam. Ez nem lehetséges, tehat (2) nem teljesiilhet egyetlen
k; m; z egész szdmokbdl dlé szamhérmasra sem.

Minden esetet megvizsgdltunk, megoldast egyetlen esetben sem kaptunk, az
x> +y?- 8z=14 egyenletnek tehd nincs megoldasa az egészekbsl &l6 szamharmasok
halmazan.

Osszesen:
Il. Megoldas.
Az x; y egész szamok mindegyike pératlan. (el6z6 megoldasban részletezve)
Atrendezve az egyenletet:
x*-1+y*-1-82=12
(- x-+1)+ y- 1y +1)- 82=12
Itt akét szorzatban két egymas utani paros szam all, tehédt mindkét szorzat oszthat6 8-cal.

A bal oldal egy 8-cal oszthaté szam z értékétol fliggetlendl.
A jobb oldalon a 12 nem oszthat6 8-cal.

Tehat nincs megoldasa az egyenl etnek.

Osszesen:
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