Olimpiai szakkdr, Dobos Sandor 2002/2003 9. foglalkozas

1. lgazoljuk, hogy egy hdromszg magassagpontjan athalad6 egyenest az ol dalegyenesekre
tukrozve hdrom olyan egyenest kapunk, melyek egy ponton mennek &t, és ez a pont rajta
van a haromszog koréirt korén.

2. Megadunk egy sorozatot: a;=c ez pozitiv egész, tovabba

a,, =cxa +c?- az- 1).

Bizonyitsuk be, hogy a sorozat el emei pozitiv egészek!

3. Egy hursokszdget felbontunk egy csticsbdl indul 6 atldkkal haromszogekre. Vegylk a
haromszogek beirt koreinek sugarait és adjuk 6ssze ezeket. 1gazoljuk, hogy barmely
cslicsot vaasztottuk is az elgjén, mindig ugyanannyi lesz a sugarak 6sszege.

4. Tekintslk a 2003 dsszes particidit. Legyen egy particio indexe a benne szerepl 6
Osszeadanddk szama és a maximalis 6sszeadanddnak az dsszege. Hatérozzuk meg az
index minimumét.

5. Egy feleletvlasztos tesztvizsga 4 kérdéshél dlt. Minden kérdésre haromféle valasz volt
adhat6. A vizsgéan résztvevé didkokrdl kiderdlt, hogy barmely hdrméjukhoz volt olyan
kérdés, amelyre mindharman masképp valaszoltak. Legfeljebb hany didk vehetett részt a
vizsgan?

6. Az ABCD érintonégyszdg beirt kore az oldalakat négy pontban érinti, a szomszédos
oldalakon levé érintési pontokat tsszekdtjiik. gy anégyszog minden csticsand kel etkezik
egy kish&romszog. Megrajzoljuk ezeknek a beirt koreit. Tekintsik a szomszédos
csticsokhoz tartozo kis koroknek az ol dalegyenesektsl kilonbdzé kozos kilso érintoit.
Tudjuk, hogy ez anégy egyenes egy négyszoget zar kdozre. Mutassuk meg, hogy ez
rombusz.



