1. feladatsor 2012.09.07.

1. Egy kor alakui asztalnal il Cili, Dezs6 és Elek. Mindegyikiik valaszt egy szamot, nekiink
pedig elaruljdk, hogy mi a két masik gyerek altal vélasztott szdam oOsszege. Cili 20-at
mond, Dezsé 8-at, Elek pedig 6-ot. Melyik szamra gondolt Elek? (Mindegyik gyerek
tokéletesen szdmol.)

2. Van 3 piros és 2 kék sapkank. Cili, Dezs6 és Elek szemét bekotottiik, majd mindharmuk
fejére tettiink egy-egy sapkat, a megmaradt két darab sapkat pedig eldugtuk. Cili fejérol
levettiik a kotést, és megkérdeztiik téle a fején 1évo sapka szinét.

— Nem tudom — felelte Cili, miutan megnézte a két masik gyerek fején 1évo sapkat.
Ezutan levettiik Dezso fejérdl is a kotést. Tole is megkérdeztiik, milyen szini a sapkéja.
— En sem tudom — felelte Dezs6, miutdn megnézte a két masik gyerek sapkajat.

Ekkor Elek felkialtott:

~ En mér tudom a sapkam szinét!

Ti meg tudjitok mondani, milyen szint volt Elek sapkdja? Es indokldst tudtok-e adni a

vélaszotokra? (A gyerekek nagyon okosak, levonjék az dsszes logikailag helyes kovetkeztetést. )

3. Az ABCD négyzet AB oldalara befelé megrajzoljuk az ABFE szabdalyos haromszoget.
Mekkora szoget zar be a DE és a DC szakasz? Szerkessz abréat is a feladathoz. (A
szerkesztés 1épéseit nem kell leirni.)

4. Le lehet-e fedni hézagmentesen és atfedés nélkiil egy 8 x 8-as tablat 1 x 2-es domindkkal
ugy, hogy a tablat ne lehessen egy egyenes vagassal kettévagni anélkiil, hogy ketté ne
vagnank egy domind6t?

5. Le lehet-e fedni hézagmentesen és atfedés nélkil egy 23 x 23-as négyzetet egy darab
1 X 1-es, néhany 2 x 2-es és néhany 3 x 3-as négyzettel?

Beadasi hatarid6: 2012.09.13



2. feladatsor 2012.09.14.

1. Képezz négyjegyl szamokat az 1, 2, 3, 4 szdmjegyek egyszeri felhasznaldsaval. Hany
szamot kaptal? A kapott szamok koziil hany paros? Ha a kapott szamokat nagysag
szerint névekvé sorrendbe allitod, melyik szam all a 4., 7., 12. és 20. helyen?

2. Ha az 1995-0t és az 1867-et elosztjuk ugyanazzal a kétjegyli szammal, akkor mind a kétszer
ugyanazt a maradékot kapjuk. Milyen kétjegyli szdmmal oszthattunk? Mi lehetett a
maradék?

3. Egy (8 x 8-as) sakktablan kivagunk két dtellenes sarkot. Le lehet-e fedni a maradék 62
mez6t 31 darab 1 X 2-es dominodval?

4. Harom egyforma kockabodl osszeragasztunk egy L betiithoz hasonlé alakzatot. Legkevesebb
hény ilyen alakzatbdl lehet Osszerakni egy kockat? (Igyekezz minél dtlathatébb &brat
késziteni. Az dbranak nem muszdj térbelinek lennie.)

5. Le lehet-e fedni hézagmentesen és atfedés nélkiil egy 6 x 6-os tablat 1 x 2-es domindkkal
ugy, hogy a tablat ne lehessen egy egyenes vagassal kettévagni anélkiil, hogy ketté ne
vagnank egy domind6t?

Beadasi hatarid6: 2012.09.20



3. feladatsor 2012.09.21.

1. Mennyi az 1000 osztdéinak szorzata?

2. Egy szultannak 143 felesége volt. A szultan 1000 napon keresztiil addt szedett, az elsd
napon 144 aranyat, a tobbi napon pedig mindig eggyel tobb aranyat, mint az azt megel6z6
napon. Az igy beszedett adét egyenléen akarta szétosztani a feleségei kozott. Meg tudta-e
tenni?

3. Van-e olyan négyzetszam, amely csak 5-0s szamjegyet tartalmaz?

4. Négyzetracsos lapon felvesziink 3 pontot, A-t, B-t és C-t. Az A ponthoz képest a B pont
két egységgel jobbra és egy egységgel felfelé van, a C' pont pedig 6t egységgel jobbra van
(szintén az A ponthoz képest). Mekkora az ABC'< sz0g nagysaga?

5. Tizen iilnek egy kor alaku asztalndl, és mindenki gondol egy szamra. Ezutan mindenki
bemondja a két szomszédja dltal gondolt szam &atlagat (az Osszegik felét). A kovetkezd
szamok hangzanak el: 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10. Melyik szdmra gondolt az, aki a 6-ot
mondta?

Beadasi hataridé: 2012.09.28



. feladatsor 2012.09.28.
. a, b és c kiillonboz6 egész szamok. Mennyi a% + b% + C% legnagyobb lehetséges értéke?
. Hatarozd meg az elsé széz szam Osszegét, melyek nem tartalmazzak az egyes szamjegyet.

. Otszemélyes autékkal és kilencszemélyes mikrobuszokkal el kell szallitani 87 személyt.
Hényat rendeljiink, hogy minden tl6helyet kihasznaljunk, és mindenkit egyszerre szallitsanak
el? Az Osszes megoldast keresd meg.

. Egy ABC D négyzet AB oldalara befelé megrajzolom az ABFE szabalyos haromszoget, BC'
oldalara befelé pedig a BC'F szabéalyos haromszoget. Bizonyitsd be, hogy a D E'F haromszog
szabalyos.

. Meg lehet-e adni 8 pontot a sikon tgy, hogy pontosan 42 darab egyenld szaru haromszoget
hatarozzanak meg?

Beadasi hatarid6: 2012.10.05



5. feladatsor 2012.10.05.

1. Egy asztalra leraktunk néhany egyforma kockat. A kovetkezo elol- és oldalnézetet kaptuk:

Legkevesebb hany kockat tehettiink le az asztalra?

2. (a) Egy szabdlyos hatszog egyik csticsaban megrajzoljuk az dsszes atlét. Mekkora szogekre
bontjak ezek a hatszog adott csucsandl 1évo szogét?
(b) Mekkora a szabdlyos hatszogben a leghosszabb 4tl6 és az oldal ardanya?

3. Van négy tojasunk, kettd koziilik zap. Van egy josno, akihez ha elvisziink két tojast,
akkor ramutat az egyikre. Ha a két tojas kozott van zap, mindenképp egy zap tojasra

mutat. (Ha nincs koztiik zap, akkor is rdmutat az egyikre.) A j6sné egy tandcsért 100
forintot kér. Legkevesebb hany forintbdl tudjuk biztosan megtalalni a két zaptojast?

4. Le lehet-e fedni egy 90 x 90-es négyzetet 1 x 4-es domindkkal?

5. (a) Van-e olyan négyzetszdam, amely 3 darab 4-es szamjegyre végzédik? (Szamologépet,
szamitégépet ne haszndlj.)

(b) Van-e olyan legalabb kétjegyli négyzetszam, amely csak négyes szamjegybdl all?

Beadasi hatarid6: 2012.10.12



6. feladatsor 2012.10.12.

1. Az ABC szabélyos haromszog magassaga 9 cm. Melyek azok a d tavolsagok, melyekre igaz
a kovetkezo allitas: 1étezik az ABC haromszog belsejében olyan pont, mely a haromszog
minden oldalegyenesétol legalabb d tavolsagra van?

2. Egy kiilonboz6 szamjegyekbdl allo hatjegyl szam szamjegyei valamilyen sorrendben 1,
2,3, 4,5, 6. Az els6 két szamjegybdl allo kétjegyl szam oszthatd 2-vel, az els6 harom
szamjegybol all6 hdromjegyl szdm oszthatd 3-mal, és igy tovabb, maga a hatjegyl szam
oszthat6 6-tal. Mi lehet ez a hatjegyli szam?

3. Egy szabdlyos hatszogben megrajzoljuk azokat az atlokat, melyek a masodszomszédos
csucsokat kotik ossze. Ezek a szakaszok feldaraboljédk a szabalyos hatszogiinket. Mutasd
meg, hogy a kapott darabokbdl 6sszerakhaté harom darab egybevagd szabalyos hatszog.
(Egy darabbdl is allhat egy hatszog.)

4. Keresd meg az 6sszes olyan a, b pozitiv egész szamot, melyekre teljesiil, hogy 2¢ — 1 = 3°.

5. Egy 9 x T-es téglalapot lefediink (dtfedés nélkiil) az dbran lathaté kétféle alakzattal.
Hanyat hasznalhattunk fel a fedésben a négyzetbdl?

Beadasi hatarid6: 2012.10.19



7. feladatsor 2012.10.26.

1. A gyerekek a csunya fan jatszottak, amikor hirtelen mind lepotyogtak réla.

Aladar esés kozben az A, B, C agakat érintette ebben a sorrendben.
Balambér esés kozben a D, E, F adgakat érintette ebben a sorrendben.
Celina esés kozben a G, A, C dgakat érintette ebben a sorrendben.
Dorina esés kozben a B, D, H 4gakat érintette ebben a sorrendben.
Endre esés kozben az I, C, E agakat érintette ebben a sorrendben.

Szegény Zsuzsi az esés kozben mind a kilenc dgat érintette, és kozben azon toprengett,
hogy az eddigi informacidkat figyelembe véve vajon hanyféle lehet a kilenc ag sorrendje?

2. Talalhato-e harom olyan egész szdam, melyek Gsszege 2012, szorzata pedig 9999997

3. Egy téglalap egyik atlgjanak felezémerolegese a téglalap hosszabb oldaldbdl a rovidebb
oldallal egyenl6 hosszusagu szakaszt metsz le. Mekkora lehet a téglalap két atléja altal
bezart szog?

4. A szabalyos hétszog egyik csiucsdban megrajzoljuk az Gsszes atldjat. Mekkora az az 6t
darab szog, melyekre felbontjak ezek az atlék a szabdalyos hétszog adott csucsandl 1évé
sz0gét? (A szogeket tort alakban add meg.)

5. A kovetkezd szerkesztés eljarasban a korzé mellett a betolovonalzot hasznédljuk. A be-
tolovonalzo egy olyan vonalzd, melyen megjeloltek két pontot. A szokasos szerkesztési
lépések mellett megengedett szerkesztési 1épés az is, hogy ha adott két metszd egyenes,
és rajtuk kivil egy pont, akkor a betoléovonalzonkat ugy mozgassuk, hogy athaladjon a
megadott ponton, és a vonalzon 1évo két pont rédessen a két megadott egyenesre. Mutasd
meg, hogy az aldbb leirt mdédszer alkalmas a sikon elére megrajzolt tetszoleges hegyesszog
harmadolaséra.

Legyen adva a sikon az AOB hegyesszog. A szog OA szaran vegytk fel azt az X pont,
melyre az O és az X pont tavolsdga a betolévonalzon 1évé két pont tavolsaganak fele. Az
X pontbdl szerkessziink parhuzamost és merélegest a szog O B szaranak egyenesével /egye-
nesére: igy kapjuk az e és az f egyenest. Ezutan a betolovonalzét helyezziik el gy, hogy
atmenjen az O ponton, és a vonalzon 1évo két pont rdessen az e és az f egyenesre.
Ha most megrajzoljuk a vonalzé altal meghatarozott egyenest, az harmadolni fogja a
megadott szoget.

Beadasi hatarid4: 2012.11.07. (Szerda!)



. feladatsor 2012.11.09.

. (a) Lehet-e 9 egymédst koveto egész szam Osszege primszam?
(b) Lehet-e 11 egymadst kovets egész szam Gsszege primszam?

. Adott a sikban egy egyenes és rajta kiviil két pont, A és B. Az egyenes melyik P pontjara
lesz a d(P, A) + d(P, B) tavolsagosszeg a lehet6 legkisebb?

. Mit kapunk eredményiil, ha 840 6sszes osztdjanak Osszegét elosztjuk a 840 Osszes osztoja
reciprokanak Osszegével?

. Bergengdcidban néhany varos kozott oda-vissza kozleked6 jaratokat szeretnének 1étesiteni.
A gazdasagi valsdg hatasara azonban van néhany megkotés: a vezetés szeretné, ha egy
varosbol legfeljebb 3 repiil6jarat kozlekedne, és barmely varosbél barmely véarosba el
lehetne jutni legfeljebb egy atszallassal. Legfeljebb hany varos esetén vallalod egy ilyen
kozlekedési halozat tervezését?

. Egy sorozatot képziink a kovetkezo szaballyal. A sorozat elso tagja a 12. Ha a sorozat egy
adott tagja kisebb, mint 2012, akkor a kovetkezd tag kiszdmitdsdhoz a meglévé taghoz
hozzdadjuk a szamjegyeinek osszegét. Ha a sorozat egy adott tagja legalabb 2012, akkor a
kovetkezo tag kiszamitasahoz a meglévo tagbol levonjuk a szamjegyeinek Osszegét. Men-
nyi a sorozat egymilliomodik és egymillidegyedik tagjanak osszege?

Beadasi hataridé: 2012.11.16.



. feladatsor 2012.11.16.

. Ha egy didk elkolti el6szor a pénze %—ét, majd a maradék %—ét, akkor 1650 forinttal
kevesebb pénze marad, mintha az eredeti 6sszeg %—ét koltotte volna el. Mennyi pénze volt
eredetileg a didknak?

. Adott két egyenes, melyek metszik egymast, de a metszéspontjuk nem fért ki a lapra.
Szerkesztendo csak korzovel és vonalzdval a két egyenes altal meghatarozott szoget felezo
egyenesnek a lapra kifér6 szakasza. (Csak olyan szerkesztési 1épéseket lehet végrehajtani,
amelyek kiférnek a papiron.)

. Van 100 kék és 99 piros sapkank. 100 gyermek szemét bekotjiik, es feltessziik a fejlikre
a sapkdkat. Ezutan az elsé gyermek kinyitja a szemét, és megallapitja, hogy nem tudja
megmondani a fején 1év6 sapka szinét. Ezutan a masodik gyermek is kinyitja a szemét,
és 0 is megallapitja, hogy nem tudja megmondani a fején 1évo sapka szinét. Ez igy
folytatodik egészen az utolsé elétti (99.) gyermekig. Milyen szinli sapka van a szazadik
gyermek fején? (A gyermekek halljak egymds vélaszat, és nagyon-nagyon okosak.)

. Egy szdamot tokéletes szamnak neveziink, ha a szdm egyenl6 a néla kisebb osztéinak
Osszegével (Példaul 6=1+4-243). Mennyi lehet egy tokéletes szamban az osztdok reciprokanak
Osszege? (Példaul a 6 esetében 1/14+1/2+1/341/6=2.)

. Egy kett6hatvanyrdl tudjuk, hogy hdrom egyforma szamjegyre végzodik. Mi lehet ez a
szamjegy? (Nem kell megadni ilyen kettOhatvanyt.)

Beadasi hataridé: 2012.11.23.



10. feladatsor 2012.11.23.

1.

Hény olyan pozitiv egész szam van, amelyre igaz, hogy a szamjegyeinek Gsszege és szorzata
is egyarant 247

. Bizonyitsd be, hogy 131 + 3. 5% + 8 oszthaté 24-gyel.

. Adott a sikon az ABC szabalyos haromszog. Keresd meg az Gsszes olyan M pontot a

sikon, amelyre az ABM és az AC'M haromszog is egyenlo szar.

. Egy ABC haromszog magassiagvonalainak hosszisdga m,, m, és m,. (mas széval ezek

a csucsok tavolsagai a velilk szemkozti oldalaktdl). Igaz-e, hogy mindig létezik olyan
haromszog, melynek oldalai m,, m; és m,. hosszusaguak?

. Alma és Béni a kovetkezd jatékot jatsszak: Béni felir kilenc kartyara (nem feltétleniil

kiillonb6z6) egész szdmot. Ezutédn a két gyerek egy hdromszor harmas tabldzat mezéibe
felvaltva elhelyezik ezt a kilenc szamkartyat. A szamkartydk elhelyezését Alma kezdi.
Alma nyer, ha az els6 és a harmadik oszlopba elhelyezett szamok Osszege legalabb akkora,
mint az els6 és a harmadik sorba elhelyezett szamok 0sszege, kiilonben pedig Béni. Van-e
valamelyik gyereknek nyer6 stratégija?

Beadasi hataridé: 2012.12.01. (Szombat)



11. feladatsor 2012.12.01.

1. Helyezz el zardjeleket az alabbi 6sszefiiggés bal oldalan gy, hogy teljesiiljon az egyenléség!

1:2:3:4:5:6:7:8:9:10="7.

2. Az abran lathaté téglalapot csupa négyzetre bontottuk, a legkisebb négyzet oldala egy
egység. Mekkorak a téglalap oldalai?

3. Egy 3 x 3-as tablazat ki van toltve 9 szdmmal. Tudjuk, hogy az elsd, a méasodik és a
harmadik oszlopban, illetve az elsé és a masodik sorban a kozépsé szam a két szélsé szam
atlaga. Igaz-e, hogy a harmadik sorban is a két széls6 szam atlaga a kozépsod szam?

4. Keresd meg az 0sszes olyan pozitiv p, g, r primszamot, melyekre teljesiil, hogy

P 4

q r+1:

5. Ketten a kdvetkezo jatékot jatsszak: egy 1xn-es tablazat mezoibe felvaltva irnak egymastol
fiiggetleniil A vagy B betiit. Ha valamelyikiik lépése utan harom egymaés melletti mezobél
kiolvashat6 a BAB sz6, az adott 1épést megtevé jatékos nyer. (Ha nem alakul ki az n.
mez6 kitoltése utdn sem a BAB sz6, a jaték dontetlennel végzodik.)

(a) Van-e olyan n, amelynél az els6 jatékosnak van olyan stratégidja, mellyel biztosan
nyer?
(b) Van-e olyan n, amelynél a méasodik jatékosnak van olyan stratégidja, mellyel biztosan
nyer?

Beadasi hatarid6é: 2012.12.07.



12. feladatsor 2012.12.07.

1.

Egy erdében tolgyféak és nyarfak vannak, az erdé 1/5 része tolgyfa. Az erd6ben kivagjak
a nyarfdk egy részét. A favagds utan az erd6 1/4 része tolgyfa. Hényad részét vagték ki
a nyirfaknak?

. A 81-jegyli A szam minden szamjegye 1-es. Mutasd meg, hogy az A szam oszthaté 81-gyel.

. Keresd meg az 0sszes olyan a < b < ¢ pozitiv egész szamot, melyekre teljesiil, hogy

() (D)

. Bizonyitsd be, hogy a haromszog leghosszabb oldaldahoz tartozé magassdga nem hosz-

szabb, mint ugyanennek az oldalnak egy tetszoéleges pontjabdl a két masik oldalra allitott
merdleges szakaszok hosszanak Osszege.

. Ali és Babi a kovetkezo jatékot jatsszak: Ali négy egyméds mellett 1év6 korongra felir

egy-egy pozitiv egész szamot. Ezutan Babi kezd, és felvaltva elvesznek egy-egy koron-
got a sor valamelyik szélér6l. Babi nyer, ha az altala elvett korongokon 1évé szamok
Osszege legalabb akkora, mint Ali korongjainak osszege. Van-e valamelyik gyereknek
nyer$ stratégiaja?

Beadasi hatarid6: 2012.12.14.



13. feladatsor 2012.12.14.

1. Egy viddmparkban a korhintan egységes belépdjegy van felnotteknek és gyerekeknek egy-
arant, de az els6 valahdny menet a felnétteknek és a gyerekeknek is ingyen van. A
felnotteknek kevesebb menet van ingyen, mint a gyerekeknek. Két felnétt egy gyerekkel
osszesen 20 menetért 3200 Ft-ot fizetett, hdrom feln6tt két gyerekkel 6sszesen ugyanennyi
menetért csak 2600 Ft-ot, két feln6tt harom gyerekkel pedig 2400 Ft-ot. Hany menet van
ingyen a gyerekeknek, illetve a feln6tteknek, ha mindenki kihasznalta az Osszes ,,ingyen”
menetét?

.. ’ , 2k45 ’ .
2. Keresd meg az Gsszes olyan k egész szamot, melyre S5 egész szam.

3. Az A és a B szadm ugyanazt a maradékot adja 72-vel osztva. Igaz-e, hogy az A% és a B?
szam ugyanazt a maradékot adja 144-gyel osztva?

4. Egy végtelen négyzetracson valaki 40 négyzetet pirosra szinez. Melyik az a legnagyobb n
szam, melyre igaz, hogy biztosan ki lehet valasztani a piros négyzetek koziil n darabot igy,
hogy ne legyen kozos pontjuk (a négyzetekhez az oldalaik és a csticsaik is hozzatartoznak)?

5. Négy egymaést kovetd pozitiv egész szamot Osszeszorzunk, és az eredményhez hozzaadunk
egyet. Mutasd meg, hogy biztosan négyzetszamot kapunk.

Beadasi hatarid6: 2012.12.21.



