8. évfolyam

1. Mutassuk meg, hogy az x> - 4x+3=3egyenlet gytkeinek szorzata 0!

Pontozas:

Rendezéssel: x* - 4x=0 2 pont
Kiemeléssel: x(x- 4)=0 3 pont
Egy szorzat pontosan akkor 0, ha barmely tényezéje O. 2 pont
Az el6z6 teljesll, ha x=0, vagy x=4 2 pont
A gyokok szorzata, valdban 0: 054=0 1 pont

2. Egy kerek asztal kortl 6ten tlnek, és egymas utén azt mondjak: , Télem
jobbrais ésbarais hazug ember Gl”. Tudjuk, hogy a hazugok soha nem
mondanak igazat, az igazak pedig sohasem hazudnak, valamint mindenki
tudja a szomszédairdl, hogy azok hazugok-e, vagy igazmondok.

Hany hazug ember Ulhet az asztal koral?

Pontozas:

Két igaz nem Ulhet egymas mellett, mert akkor az allitas nem hangozhatna el.
3 pont

Harom hazug sem Ulhet egymés mellett, mert akkor a kdzépsé nem mondhatna

el az dlitast. 3 pont

Tehat 3 hazug ember Ulhet az asztalnal. 2 pont

Ez meg is val6sithato, ha sorban igy Ulnek:

hazug- hazug- igazmondoé- hazug- igazmondo. 2 pont

3. Petravéasztott harom egymést koveto pozitiv egész szamot. Kozil Uk két-két
szamot minden |ehetséges modon 6sszeszorzott. L ehet-e a harom szorzat
0sszege 3 000 000?

Pontozas:

Legyenek aszamok: a- 1, a; a+1,ahol a3 2 2 pont

Az 6sszeg: (a- 1)a+a(a+1)+(a- 1)(a+1) = 3000000 2 pont
2 —

3a” - 1=1000000 3 pont

3a’ =1000001

Mivel abal oldali kifejezes oszthatd 3-mal, ajobb oldal nem, igy nincs olyan a
szam, melyre afeltétel teljesiine. 3 pont



4. Egy egyetemista 5 év alatt 6sszesen 31 vizsgat tett le. Minden évben tébb
vizsggavolt, mint az azt megel 6z6 évben. Az 6todik évben haromszor annyi
vizsgét tett le, mint az elsdben. Hany vizsggavolt a negyedik évben?

Pontozas:

Az elsé évben legyen n darab vizsgaja, akkor az 6todik évben 3n vizsggavan, a
kozbiilss években legaldbb (n+1); (n+2); (n+3) 2 pont
Vizsgéinak szdma n+(n+1)+(n+2)+(n+3)+3n £31, azaz

ne3 3 pont

Ha n=1, vagy =2 akkor nem lehet dsszesen 31 vizsggja. 2 pont

Ha n =3, akkor az 6tddik évben 9 vizsggja volt, a kozbiilsé években dsszesen
19.

Ez kétfél eképpen |ehetséges:

1 évben | 2. évben | 3. évben | 4. évben | 5. évben
3 5 6 8 9
3 4 7 8 9

2 pont
Tehét anegyedik évben 8 vizsgga volt az egyetemistanak. 1 pont

5. Adottak a koordinata-rendszerben az A(0;0), B(5;0), C(3;2), D(0;1) pontok.
Bizonyitsuk be, hogy a négyszog &tl6i 45°-0s szdget zarnak be egyméssal!

Pontozas:

Egészitsik ki az abrat az E(3;3) ponttal, igy a DACE négyszig paralelogramma,
ezért AC parhuzamos DE. 3 pont

Az EDB sz6g egydllasu a keresett szoggel. 2 pont

Az EDB haromszog egyenl 6szaru derékszogti haromszog, mivel DE és EB egy-
egy 2-szer 3-asteglalap étloja; 2 pont

D pedig B 90%-os elforgatottja E kordil. 2 pont

igy akeresett szoggel egydllést szog 45°-0s, tehét az &6k 45°-0s szoget zarnak
be egymassal. 1 pont



