T. 240

A didkok 17 kétjegyii pozitiv egész szamot irtak a tablara. Kideriilt, hogy az egyik szdm
szazadik hatvanya oszthato a 17 szam mindegyikével. Bizonyitsd be, hogy ebben az esetben az
is igaz, hogy ez a hatvany oszthaté a 17 szam szorzataval is!

Megoldas. Legyen N az a felirt szdm, amelynek szazadik hatvanya minden masik szammal
oszthatd, €s legyen p az N-nek tetszdleges primosztdja.

Ha p>2, akkor p kitevéje a 16 felirt szamban legfeljebb 4 lehet, hiszen mar p°>3"=243, ami
pedig tdl nagy, hogy egy kétjegyli szam osztdja lehessen. Ez esetben p kitevoje a szamok
szorzatdban legfeljebb 4-17=68, és ez kisebb, mint p kitevéje N'®-ban, ami természetesen
legalabb 100 lesz.

Ha viszont p=2, akkor p kitevéje a egy-egy felirt szamban legfeljebb 6, mert 2’=128>100. Két
esetet kiilonboztetiink meg. Ha N nem oszthaté 4-gyel, akkor a 2 kitevdje a szamok
szorzataban legfeljebb 6-16+1=97, ami kisebb, mint a kitevé N'®-ban, a 100. Ha pedig N 4-
gyel oszthato, akkor ez a kitevd legfeljebb 6-17=102, holott N legalabb 2-100 =200 -as
kitevével rendelkezik.

Vagyis akdrhogyan is adottak a szamok, szorzatukban minden prim legfeljebb akkora kitevon
szerepel, mint x'“’-ban, és ebbdl kovetkezik a kivant oszthatésag.



