T. 290.

Bizonyitsd be, hogy ha az ABC és az OBC hdromszog is szabdlyos és az M pont az O
kozéppontu OB sugaru koron helyezkedik el, akkor MA? = MB? + MC%,

Megoldas. Mivel a bizonyitand6 egyenldség a Pitagorasz-tételhez hasonlit, megprébaljuk a
harom szakaszt egy derékszogli haromszogben megjeleniteni.

Forgassunk B koriil 60°-kal ugy, hogy az 4 a C pontba keriiljon. Ha itt M képe M’, akkor a
tavolsagtartds miatt MA=M'C. Masfel6l, mivel MBM’ sz6g 60°, és MB=M'B, igy MBM’
szabalyos haromszog, ahonnan MB=MM’. Tehat a bizonyitando Osszefliggés nem lett mas,
mint M'C> = MM"”+MC?, amihez a Pitagorasz-tétel szerint elég belatnunk, hogy CMM’ szog
derékszog.

1. eset. Ha M a kornek az ABC haromszogon kivill esé BC ivén van, akkor a kertileti és
kozépponti szogek tétele szerint BMC sz6g a BOC szognek éppen fele, azaz 30°, ezt
hozz4adva a 60°-0s M’MB sz6ghoz a CMM’ 90°-os szoget kapjuk.
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2. eset. Ha M a kornek a révidebbik BC ivén van, akkor BMC keriileti sz6g a hosszabbik BC
ivhez tartozé 300°-0s BOC kozépponti szog fele, ami 150°. Ebbdl kivonva a 60°-0os M’'MB
szoget, adodik, hogy CMM’ 90°-o0s.

(Az indoklas az 4bratdl fiiggetlen.)

Mindkét esetben kaptuk, hogy CMM’ derékszog, ebbol kovetkezik a feladat allitasa.



